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IHepeamoBa

Po0ouuii 30MIUT 3 MATEMAaTUYHOTO AaHANI3y MPU3HAYCHUH IS
BUKOpHUCTaHHS mpeameTHO1 cnenianbHocTi 014.09 Cepeanss ocsita
(Indpopmartrika) mpu BUBYEHHI PO3AUTIB «IHTErpaabHE YUCICHHS (PYHKIIIL
OJIHI€1 3MIHHOT» 1 «HHCIIOB1 Ta PYyHKIIOHAIBHI PSR,

Y Po6o4omMy 301IUTI MMOJJAHO POOOUYUN TUIaH CTYJACHTa 3 BKa3aHUX
TE€M, HaBEJICHO PO3PAaXyHKH PEUTUHTOBUX OalliB 3a BUJAMH ITOTOYHOTO
KOHTPOJIIO.

Po0ouuii 301IUT CKJIANAEThCA 3 MPAKTUUYHUX 3aHATH 3 JOOIPKOIO
TUIIOBUX 3aBJaHb JIJIs1 Ay IUTOPHOTO 1 CAMOCTIMHOTO OTPaIfOBAHHS.

[Ticns KOXKHOTO PO3AUTY MOJAHO 3pa30K KOHTPOJbHOI poOoTu. Jliis
JOTIOMOTH Y BHUKOHAaHHI CaMOCTIHHOI poOOTH B 30LIUTI MOJIaHO CHHCOK
PEKOMEHI0BAHO1 JIITEpaTypH 1 KAy OLIHIOBaHHS 3HaHb 3riHo 3 ECTS.



Po0oumnii mi1aH cryaeHTa

PoOounii 1mjaH CTylaeHTa CKJIQJICHUA Ha OCHOBI HaBYaJbHOI
nporpamMu 3 MaTEMAaTUYHOTO aHalli3y, 3aTBepikeHoi BueHow pajioro
BiHHHMIILKOTO JE€pKAaBHOTO IENAaroriyHoOro yHIBEpCUTETY iMeHl Muxaiina
KomroOuHCBKOTO.

Ha3Bu po3ainiB i Tem KinpkicTh roana
neHHa gpopma
yCBhOT 30KpemMa
0 JIK 3 3 13 C.p.
1 2 3 4 5 6 7
2-1i ceMecTp
Poznin 3. [HTerpanbue ynuciaeHHs QyHKIT OHIET 3MIHHOT
Tewma 1. [lepBicHa Ta 6 2 2 0 0 2
HEBU3HAYCHUH IHTETPaJl
Tema 2. [HTErpyBaHHs 6 2 2 0 0 2
palioHaJIbHUX APOOiB
Tema 3. [HTErpyBaHHS 6 2 2 0 0 2
JeSKUX 1ppalioHaIbHUX
byHKIiI
Tema 4. [nTerpyBaHHs 8 2 2 0 0 4
JESIKUX TPAHCIICHIEHTHUX
byHKIiI
Tewma 5. Buznauenuit 6 1 1 0 0 4
1HTerpa
Tema 6. Interpan 3i 6 1 1 0 0 4
3MIHHOIO BEPXHBOIO
Mexer. Dopmyia
Herorouna-JleinOnina
Tema 7. OcHOBHI ME€TOAH 7 2 1 0 0 4
OOYHMCIICHHS] BU3HAYEHOTO
iHTEeTpanta
Tema 8. 3actocyBaHHs 11 4 3 0 0 4
BU3HAYCHHX IHTETPasiB
Pasowm 3a po3nisom 3 56 16 14 0 0 26
Poznin 4. Yucnosi Ta GyHKITIOHATBHI pIIA

Tema 1. Yucnosi psanu Ta ix 7 2 1 0 0 4
301KHICTh
Tewma 2. Yncnosi psau 3 7 2 1 0 0 4
HEBIJl'EMHUMU WICHAMH
Tema 3. dyHKIIIOHATBHI 8 2 2 0 0 4




MOCJIIJIOBHOCTI Ta psau
Tema 4. CreneneBnii psn 12 2 6 0 0 4
Pazom 3a poznisiom 4 34 8 10 0 0 16
¥Ycboro roau 3a 2-i 90 24 24 0 0 42
ceMecTp
Po3noaia 6aJiB (3a BUAaMu JislJIbHOCTI)
No Bun nisineHOCTI Koediuient | KinbkicTb Pe3ynbTar
BapTOCTI poOiT (6ann)
(6amm)
1. | lomamiHi 3aBIaHHS 1 10 10
2. | KoHcnekr 10 1 10
3. | KonTponsHa pobota 20 2 40
4. | Konoksiym/Tect 20 1 20
Bcboro 3a cemecTp: 80
3agik 20
IlincymkoBuii peliTUHHIrOBHIA 100
oaJ

Hlkamaa ouiHiOBaHHA:

cro 6anoBa, ECTS, po3mupena

Cyma OaxiB 3a Bci | Ouinka OuiHka 32 po3MIUPEHOI0 MKAJIOI0

Buau HaByaabHOi | ECTS

AiSJIBHOCTI Jna  exzameny, 3aniky, Kypcoeoi pobdomu,
npaKkmuKu

90-100 A BIAMIHHO

80-89 B JAYKE JOBPE

75-79 C JNOBPE

60-74 D 3AJIOBIJIBHO

50-59 E JOCTATHBO

35-49 FX HE3AZOBIJIBHO 3 MOXIJIMBICTIO
I[TOBTOPHOI'O CKJIAIAHHA

1-34 F HEITPUMHATHO 3 OBOB’SI3KOBUM
[TOBTOPHMM BUBYEHHAM JMCHUIUITHA




[ Mpakruune 3anaTTs Ne 1
Tema: IlepBicHa Ta HeBM3HaYeHHMH iHTerpajg. OCHOBHI MeTOAU

iHTerpyBaHHs

&1, Ilepesipumu, uyu pynxyis F € nepsicnowo ons @ynxyii f na
npomiscky X .
a) F(X)=x>+x*+3x+4, f(x)=3x*+2x+3, X =R;

) FO)=—25+5, F(0=, X, =(@5), X, = (L)

B) F(x):%arcsingx, f(x):ﬁ’ X = (=L 1);
- X

+1-1 1

eX
——+3, f(X)=—,
ve+1+1 Vet +1

£52. Obuucaumu inmezpanu:

r) F(x)=In X =R;

a) :x(x+3)(x—2)dX' 6) j 3 x/x dx:

B) '£E+i+ jdx 1“)J‘X _2X+3 dx;
¢ X X X

1) :2X -3 efdx; e) jzxgxsx dx.

&53. Obuuciumu inmespanu (J. f (ax+b)dx = 1 F(ax+b)+ Cj :
da

a) [(4x—3)7dx; 0) J'cos(ax+b)dx, az0;
e dx
—; cos(ax + b)cos(ax —b)dx;
D | Gxrsy r) [ cos(ax+b)cos(ax—b)
n) [Vax+bdx; e) f > dx , az0.
: cos“(ax +b)
£54. Obuucaumu inmezpanu:
a I(fX—i—?)dX; 6 J‘ dx ;
X°+7X+8 xInxIn(Inx)



dx (tg®x —2tgx +1)dx_
®) fsinzx-ctgx' g I cos’® X ’
xdx e**dx
e N s

&5, Obuucaumu iHmezpanu:

a) Ix-zxdx; 0) IXSIn xdx;

B) sz cos X dx; r) j(ax2 +bx +¢)sin 2xdx.

[0 MpakTuyne 3anaTTs Ne 2
Tema: IHTerpyBaHHsi paunioHaAbHUX (PYHKIIN

£51. Obuucaumu inmezpanu:

2) - 2x—4 dx: 6)IX —7x+18 X
°X°—5X+6 X2 —3X+2
x>+ x" -8 3x—-1

B) | —————dx; r dx;

)| X® —4x )Ix3—x2—2x
. 2 L~ 4

0 2X° +3x+8 dx: e)IX 55x +37x +4dx.
* (x+1D(2x+3)(3x+4) X> —5X° +4x

&2, Obuucaumu inmezpanu:

x* X> + X
dx; 0
) I(x+1)2(x—2) ) j(x+2)2(x+3)2
4 2 _
,[ dx : . r) J-2x +33x +2x 1dx.
(X+D)(x+2)°(x+3) X® —3X
253, Obuucaumu inmeepanu:
2) ZL 5 I 22x+3 dx:
Y X°+4x+9 X +8x+20
2_ —_—

B) : (x+21)dx J 2X 23x 3 dx:
* (x* —6x+5)(xX° +6x+10) (x—-1)(x* —2x+5)
-X(l—XZ) 3x+5
———2dx; ———dx;

" 1+x* °) J

X(X? +1)2



_ 2X% + 2% —
X (x +2) (x—1%(x* +x+1)
&$4. Oouucaumu inmeepanu memooom OcmpoepadcoKozo:
4 3 2

2) e X7+ X +X2+4dx; 5 I X de;

T (X1 (X +2x+2)

- X 2X +1 (4x* —8x)dx

dx; dx; :

V). (x=1)"(x+1)’ 50 J(x2 +2x+5)2 o I(x—l)z(x2 +1)2

[0 MpaxTuyne 3anarTs Ne 3
Tema: IHTerpyBaHHsi AesiKMX ippanioHANIBLHUX (PYHKIIN

&5 1. Obuuciumu inmeepanu (IR(X, Xt ..., x5 )dx):

dx ﬁdx_
a)j 32 6)IQ/F+1’

(X;—FX?‘JdX
B)I xdx _ F)I |

—+1

X2

£52. Obuucaumu inmezpaniu

(IR(X, \”/(ax+b)’“)dx; IR(X, n a)(ngde)

CX+

1+x | Jx-1-+/x+1
)j 1-x 1-x' 6)IJX 1+Jx+1d’

X2+ X
S brerreas | " FJ

X
X .

g I{‘/(x—l)3(x+2)5 ' ) fy(x 12 (x=1)*

293, Obuucaumu inmezpanu 3a 00NOM02010 nidcmarosok Etinepa:

a)f dx _ 5) Ix—\/x +3x+2
X+ VX2 +X+1 FUXE+3X+2




x—1
—dx; ;
I[) J'de’ X>—1; C) I dx

(X +1)°

(1+\/E)2.

&$4.  Obuucrumu  inmezpanu  (YACMUHHI  BUNAOKU  KBAOPAMUUHUX

ippayionanbHocmeti):
- x%dx - dx _
a) ; 0) :
y x2+1 CNX+AX+T
8 [ 9 dx _
" (x- 1)\/x - T xaBx2 —2x+1
dx - xdx

0] (X+1)m 2] (4—2x+x2)m.

: p
&5, Obuucaumu  inmeepanu Ixm(a+bxn) dx s3a  odonomocoro

niocmanogok Yebuwesa:

% dx: Vxdx
) [Vx(1+3x) o I(1+ } 5

B) J'é/;.f’/1+3§/x7dx; r) j xdx

V1+2x? ;
*dx
) L ) | xv/1+ x*dx;
0 0 [
€) I\3/1+ (‘/;dx; x) J‘S'lt(\/; dx

[ IMpakruyne 3anarTa Ne 4
Tema: IHTerpyBaHHS HeIKMX TPAHCHEHACHTHUX (PYHKIIII

£51. Obuucaumu inmeapanu:
a) Isin 2xsin 3xdx; 0) Isin 7xsin15xdx;

B) jsin 3xcos8xdx; r) jcos 4xcos9xdx;

9



) Isin Xsin 2xsin3xdx; e) fcosxcoschosSxdx.

&52. Obuuchumu  iHmezpany,  GUKOPUCHOBYIOUU  YHIBEPCANbHY

nIOCMAaHOBKY (tg g = tj :

dx dx
) [ ; 6) [ 5= :
5—4sin X+ 3c0s X 2SINX—COSX+5
. I2—sinxdx_ - J- (1+sin x)dx
2+COSX sinX(L+cosx)

&$3.  Obuucaumu  inmezpanu, BUKOPUCMOBYIOUU — MPUSOHOMEMPUUHI
NIOCMAHOBKU:

- dx -sin® xdx
a) | ——— 0) | ———:
Y sin”> XCcos X Y cos” x
.. - Sin 3xdx
B) |sin’ 2xcos® 2xdx; r) | ———;
. COS X
csin® xdx - dx
0 [ === Q) [,
Y COS X Y COS” X
. - ( 5 3
sin‘ x cos x dx COS> X+ 2C0S° X )dx
¢ .[ in? ! H()I in 4 a2 '
sin" x-1 sIn” X+SIn“ X

£54,  Obyucaumu  inmeepanu, BUKOPUCMOBYIOYU — MPUSOHOMEMPUUHI
NiOCMAHOBKU:

- COS” Xsin® xdx | sinxdx
a) -8 8, ! 6)_[ -3 3y
Y sin® X+ cos® X sin° X + C0S” X
csin® xdx dx
SYELELS o[ %
Y COS” X COS” Xsin“ X
- dx
N | == e)jctgﬁxdx;
Y sin” Xcos” X
(2tgx +3)dx (3cosx—8sinx)dx
o) [=5 — x) | sy
Sin“ X+ 2C0s” X 7/COSX+4sIn X
dx _ dx
S)J. . 4 4 I/I)J. -6 6"
sin” X+ cos” X sin” X + oS’ X

&5, Oouucaumu inmeapanu:

xe*dx NP
a) j(x+1)2’ 0) fxe dx;

10



ch® xdx
r .
) I sh* x
[ Mpakruune 3anarTa Ne 5

B) Ish2 xch® xdx;

Tema: (O3HaueHHs Ta OCHOBHI BJIACTMBOCTI BU3HAYEHOI'0 iHTerpaJa.

®opmyaa Herorona-Jleit0nina

&$1. Obuucrumu 6usHaueHi IHmezpaiu K SPAHUyYi IHMeSparbHux Ccym
Pimvana, po3ouswuiu 8iopizok inmespy8anHs Ha N PIBHUX YACTIUH.

a) jexdx; 6) szdx; B) J%sin X dx; r) jcosxdx.
0 0 0 0

&52. Kopucmyrouucsy 2eomempuyHum 3mMicmom iHmezpaty o04uciumu.

2 2

a) J\/Zx—xzdx; 0) j\/4x—x2dx;
1 0
5 2

B) j\/5+4x—x2dx; r) H|x|—1‘dx.
-1 -1

£53. Jlosecmu, w0 KOHCHUIL 3 IHME2PAli8 OOPIBHIOE HYTIO:
10

a) Tx\/Q—x2 dx; 0) I Ig(x+\/1+ xz)dx;

-10

2 Ve
B) I(|x—1|+|x+1|—2|x|)dx; r) jexzsinxdx.
-2 -

£54. Oyinumu inmeepanu.

f/ulsin?xdx; 6)} x_ .
0 2 o\/2+X—X2
1
|

_ 20 x3dx
y T

1+ X 2o XX+l

£55. Obuucaumu iwmezpanu, Kopucmywuuco Gopmynorw Hviomona-
Jletibniya:

a) j(x2—2x+3)dx; 6) j(ﬁﬁ/?)dx;

0

11



x4+ x2 -2 IxT—2x°+3x° —x+1
B) [~ J

dx; r) > dx.
X COS” X

7
3

1

&56. Obuuciumu inme2panu, KOPUCMYIHYUCh NPABUTIOM 3aAMIHU 3MIHHOI:

a)i xdx 6)j xdx
3 1

Ji+x' Ji+x2

B)j Jetdx r).z[ dx
* Je¥ et 2 2+ COSX

&5(. Obuucrumu iHmezspanu, KOPUCMYIOUUCL (DOPMYIOI0 [THMeSPYBaAHH s
YACMUHAMU.

T

4 2
a) farctgxdx; 0) ng In x dx;
0 1

B)

O e | N

1
x? sin xdx; r) Iexcosxdx.
0

[ MpakTuune 3anaTTs Ne 6
Tema: 3acTocyBaHHSI BU3HAYEHOI'0 IHTErpaiaa

£51. 3uaumu niowy gieypu, obmedxrcenoi epaghikamu yukyi:

a) y=x’, x=1,x=3; 6) y=X+4X, y=X+4:

B) Y =X, y:%xz, y =3X; r) y=x*+1, y=%x2+1, Xx=1 x=2;
n) y=-X"—4x,y=1,x=-3,x=-1, e) xy=4,x+y-5=0.

&S, 3uaumu 008HCUH)Y KPUBOI:

3 5
a) y =2x2, 0< x<23; 6)y:gx4, 0<x<9;
B) y=X"—2X+2, —1<x<I r)y:IneX+i, 1<x<2.
e —

£53. 3uaumu 06’em mina, ymeoperno2o obepmanHam icypu, oomedxiceHoi
KpusuMu, Haeko1o oci | :

a) y=2x—x°, y>0, 1:0x; |:0y;

12



0) y=x"+1,x=0,x=1y=0;
B) y=2X, y=X+3, x=0, x=-1;

2 2

Xy CAve |- AOu-
F) ?4_?:1, I.OX, on,
n) xX°+(y-b)*=a* 1:0x.
&4, 3naumu cmamuyni momenmu M, ma M 00nopionol kpugoi:
a) 2+Y -1 x>0 y>0:
a b
6) y>=2x,0<x<2;
B) X =asin’t, y =bcos’t, Osts%;
r) x=a(t-sint), y=a(l-cost),0<t<2x;
1) ,0=2&C08g0,0£g0££;

2
e) p=ae’,0<p<2r.

£$5. 3uaimu KoopouHamu yeumpa mMac 0OHOPIOHOT KpUgoi':

a) x=Rcosg, y =Rsing, [p|<a <7x;
2 2 2
0) x3+y3=a3 x>0, y>0;

B) y:ach(ij, || <b;
a

1, 1
r) Xx==y ——Iny, 1<y<?2;

) 4y > y y

m) x=a(t—sint), y=a(l—cost), 0<t<2r;

£56. 3naumu cmamuuni momenmu  M,ma M, oduopionoi ¢icypu,

00MedHCEHOT KPUBUMUL!
a) 24Y 1 x=0, y=0a>0b>0:
a b
T
6) y =cosX, |X| g? y=0;
B) y =X, y =X;
2

r) X=

1+X2,y:x2,x:0,x20;

n) x=a(t—sint), y=a(l—cost), 0<t<2r;

13



e) p=a(l+cosg), |p|<7;
€) p=ap, 0<p<r.
&$'[. 3naumu KoopouHamu yeHmpa mMac OOHOPIOHOL icypu, ooMmedHceHol

Kpueumu.
2

a) yzh(l—x—zj,yzo,h>0,a>0;
a

3

0) yZ:X—,x:a, y=0,a>0,y>0;
a
B) y:a-ch(ﬁj, y=0,|x|=b,a>0;
a

r) y:gx, y=sinx, y=0;
T

m) x=a(t-sint), y=a(l-cost),0<t<2x;

[ MpakTuune 3anaTTsa Ne 7

& Konrpoasua pobora Nel
(3pa3ok)
&51. Obuucaumu inmezparn 8i0 0poO08o-payioHaIbHoi QyHKYIL:
J‘ 2X+3
X +8X+ 20
&52. Obuucaumu inmezpa 8i0 MpucoHOMempuyHoi QyHKYii:

Isin7 2XC0Ss> 2X dX.

&53. Obyuchumu iHmezpan, KOPUCMYIOYUCL (HOPMYIOI0 [IHMe2py8aHHs.
YaCMUHaMu:

2
ngln X dXx.
1

&, Obuuciumu niowy Qizypu, obmedcenoi kpusumu: Yy =2—X",y = X.

14



[ MpakTnune 3anaTTs Ne 8
Tema: UucsoBi psaau Ta ix 30ikHicTh. UnCI0BI psiad 3 HEBII’€EMHUMHU
yJIeHAaMH

&51. 3naumu N -y wacmkogy cymy S, psaoy i cymy S paoy:

2 2 2
a) —+—+.+—+...;
5 25 5"
1 1 1 1 1 1
0) (—+—j+(—2 —Zj +(—+—)+...;
3 95 3 5 3 5
1 1 1
B) — +——+...+ +...;
-4 4.5 (n+2)(n+3)
1 1 1
r) —+—+..+ +
1-4 4.7 (3n-2)(3n+1)
1 1 1
) + +...+ +
1.2-3 2-3-4 n(n+1)(n+2)
1 1 1
e) + +..+ +
3-5-7 5.7-9 (2n+1)(2n+3)(2n+5)
)216n —8n— 3 )236n —24n— 5
3)Zln(1——2); n) > In n(2n+1) ;
= n o (n+1)(2n-1)
N = B | 3
Sin—CoS —;
) le o <) Zn'(n+2)

£52. Jlosecmu po3bidichicmb psody, BUKOPUCHMIOBYIOUU HEOOXIOHY YMO8Y
30IHCHOCTI:

a) i(—l)”; 6) i\n/o,om;

B X r )
)EZn—l 1( 1]”
1+~

15



“nP+n®+1 . 1
————alCSIn ————;
m 2, 2 ) Z|n (n 1)

= N+2 n°+2n+3

253, Kopucmyruuco kxpumepiem Kowi, oosecmu 36idxcHicmo psoy Zun :
n=1

AKWO.
CcoS nXx sinna
a)u, =——, 0)u, = :
2 n(n+1)
cosa" cosnx —cos(n+1)x
B) U, = v r)u, = - .

&54. Ckopucmasuiucy 03HAKOW NOPIGHAHHA, OOCAIOUMU HA 30IX4CHICMb
pAou:

a)én.zn, 6)%:2 :
B) isin in; r) i(l—cos%);
n=1

. iZ”+cosn_

Y ~ 3" tsinn’

" sinnzf1 ©Inn
€ — = K —_
) le Jn ) ; n®+n+1

1+ (-D"

Z-o: arctg— i arctg(2+(-1)")
3 : u .
) ~ ny2 ) ~  In(Ll+n)

£55. Crkopucmasuiuce osnaxoro Jlanambepa, oocnioumu Ha 30ix4CHICMb
pAaou:

25 258 2-5-8-..-(3n-1)

Vet s 159 159 4y

Z:fz ?n+11)|. 2 2:;
B
e) ni;:(z:!)”arctg 3%; Z (n(l?;nlg"



&56. Cropucmasuiucy o3naxoro Kowi, docnioumu na 30ixcHicms psou:

)22”(n+1j ’ )Zln (1+n)
< (n+2) 6n+1)2(5)3
& ;(\/ﬁw] ’ (5n 3] (Ej ’

o ( gp2 ) 1 . n*arctg" =
1) 2(2 ] arcsin” =; e) Y. nn+3’
AN "(3n* +2n+1) 2

n
€) \/§+\/2—\/§+\/2—\/2+\/§ +\/2—\/2+\/2+\/§ +...
(\/522008%);

xK) \/§+\/2—\@+\/2—\/2+\@ +\/2—\/2+\/2+\@ +....

&5'[. Bcmanosusuiu 30icHicmsb psody, 008ecmu, Wo.
n

|
a) lim= = 0; 6) lim—— —0;
n—oo nn n—oo (Zn)l
n5 3
B) lim =0; r) lim—=0.
N—o0 (2n)| N—o0 4”

£58. Cropucmasuwiuce inmeepanvholo o3Haxkor Kowi, Oocnioumu Ha
30i2tCHICMb PAOU:

2 1 . 3 =

Y ;(n +1)In*(n+1)’ Z;' +1)|n(n+1)ln(ln(n+1))
1+n? Y Y n+l

B) Z(1+n j 222: n n-1

)Z( 5n —9)In(n 2)
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[ MpakTuune 3anaTTs Ne 9
Tema: Crenenesi psaau. O0acThb 30iKHOCTI

&$1. 3unaumu paodiyc 36idcnocmi R, immepsan i obnacme 36idcHocmi
cmenenegozo psoy:
X X"
)— —+..+
1.3 2-4 n(n+2)

In2 e In_3x3+m+ln(n+1) N

6) -2

) Zl( e n S Zl(” 23

D Y I e

2 i 3 (E\X:li)l:(rz] 1) ) i(“ l)n X
)Z(Téj o), 02| :fn L)

i);(?+F)x“, a>0, b>0; I)Z;a o a>0. b>0.

£52. 3uaiimu padiye s6ierocm i cyny C;?:jneﬂeeoeo pady:
)Z(znw O o

) Z(—l)“<4x>“; ) S8

A Z4n 3 er(nlﬂl)

0 YD o S
Pt 020 S

3. 3uaumu cymy yucio8oeo psaoy:

18



> n®+3n+1 = 2"(n+1
P b DPIEUES
n=0 -

&

mZy, DX e
er(nlul) ) nil‘rw(Zn +1)

2 2% ) g(n D2n+1)

2 i(n +(1)(12):1+1)' " Z n((3:1)+11)

&54. Camocmilino nobyodysamu piBHOMIPHO 30IXCHUN (DYHKYIOHAIbHULUL
pA0, 3 00NOMO02010 Ougeperyito8ants abo iHmezpy8aHts o020 3anucamu
YUCI08ULl P50 NPU KOHKPEMHUX 3HAYEHHAX X

Q)32 53

n=1 N! =1 N!
1 () ()

B)nZ_;(Zn)!’ )22n+1 ﬂ)nzl n

[ IMpakruune 3anaTra Ne 10
Tema: Po3kuan pyHkuiii y creneHesi psiau

£51. Posxknacmu ¢hynxyiro f(X) 6 psao Teiinopa 6 oxoni mouxu X,
a) f(X)=x>+2x+2, X, =1
6) f(x)=x"+2x’—8x* +4x+4, x,=-1

B) f(X)=x° X, =-2 r) f(x)=x, x,=2, n=4;
) f(x):sin%x, X, =2, e) f(x)=cosx, xO:%;
e) f(x)= In% X, = 0; %) f(x)=arctgx, x =0; x =1.

&2, Buxopucmosyrouu 8i0omi po3xknaou (QyHKYiil 6 cmenenesuli psio,
posknacmu yuxyiro 6 pso Maknopena:

10 2 1
a)

X .
AT R

19



-3 5Xx—4 5-2X

r) (1-%x%) 2; ; e) ———;
)( ) 2 X+ 2 x> —5X+6
1 1 1
€) ———; xK) —————; 3 ;
)1+x+x2 )1 X — x2 )x3+x2+3x+3
2x+1 X’
n) In————; x+5|n ,1In12xx
) X* —4X+4 D ) ) ( )
K) COS® X; 1) sm3xsm5x, M) sin® x.

&$3. Buxopucmosgyruu eioomi poskiaou ¢OyuKyiti 6 cmeneHesuii pso,
dosecmu, Wo:

—|, ab=0;

0) 1 =i(_1) x*", |x<la|, a=0;

© —1n
B)—:1+Z%x”, x|<a, a>0;
a _1a “(2n)l!

r) va? +x? —a+ Z( D" (@n-3)n . ", |x|<a, a>0;

= a(2n

b X" a
1) In(a+bx)=|na+Z(—1)”1(—j —, |x|<—=, a>0, b=0.
= a) n b|
&54. Posxknacmu y psao Maxnopena ¢yuxyio f(X), cxopucmasuuco
paoom Maxnopena 0ns ii noxioHoi, i 3Haumu paoiyc 30iHCHOCMI YbO2O

pAoy:

a) f(x)=arctgXx; 0) f(x)=arcsinx;
B) f(X)=(1+x)In(1+ x); r) f(x):ln(x+\/x2+1);
) f(x)=arctglz+;2);; e) f(x)=arctg i;ii

2

J16+ x4

&5, Posxnacmu y psao Maxnopena ¢yukyiio i 3natimu paoiyc 30ixicHocmi
pAoy:

a)xln(x+\/E); 6)x|n(x2+m);

B) (X* —1)arcsin 2x’; r) X*arccos2Xx;

€) f(x)=arcsin 1 2X

= x) f(Xx)=arcsin
X

20



1) xarcsin X ++1—x*; e) xarccosX —v1—x*;

2+ X X 1, 1+x 1
€) In| z,|[—— |+arctg—; x) —In——+—arctg x.
2—X 2 4 1-x 2

&56. Posknacmu pyuryiio 6 pao Teiinopa 6 oxoni mouku X, i 3Haumu 1020
paoiyc 30ixcHOCmI:

1
a) 2;, XO:]'; 6) > XO :3,
X" —95X+6 (x* —6x+18)
B) L , X, =6; r) (x+1)cos’ X, X, =-1;
VX2 —12x + 40
4 T 2
1) C0s* X, X == o) In(x* +2x+2), X, =-1

¢) In(x* —9x+20), x,=3.

&5'[. Buxopucmogyrouu inmeepyeanHsl, SHAumu cCymy psaoy:

) X2n+1 o0 X2n
a : 0 ;
) nZ:;Zn +1 ) ; n
- = (2n+1)x*"
B) > n°x"; r) Z%
n=1 n=0 -

L) IMpakTuyne 3anarTa Ne 11
Tema: 3acTocyBaHHSI CTeNIEHEBUX PAAIB

&51. Obyucrumu i3 3a0anoro moynicmio € =107":
a) cos1’;  6) cos10’ B)sin10%; 1) sin1%;
m) ¥130; ¢) 500; ¢ 368; %) {/129;
3)In1,2; W) InL3; 1) In0,98 1) Y1000;

K) Ve; H)%;

. . . 4.
&52. Obuucaiumu inmeapanu i3 3adanoro mournicmio € =107":

1 T
arcsin=: arctg —.
M) g0 Warc

¢sinx p o7
a) dex; 0) jsin X>dx; B) jxlosin x dx;
0 0 0

21



05

1
r) j xln(l+ xz)dx; 1) jeidx; €) je‘x dx;

0 2 0]

1 1

2arctgx , | % dx 3 dx
e)j ax; K)I1+x4' 3)'([5/1—7'

&5 3. 3natimu noxi()Hy k -20 nopaoky ¢gynxyii f(Xx)y mouyi X, :

a) f(x)= Tz , k=7, X,=0;

0) f(x)_xe, k=10, X, =0;
B) f(X)=x"In(4+x), k=11, %, =0;

r) f(x)= 1 =, K=6, X,=3;
(x* —6x+18)
2
0 F)=—22_ k=4, x, =0
V1-2x%°
2_
e) f(x):ln%, k=7, x =1.
LS54, 3uaumu epanuyi:
. 0) (n)
. (sin®x) _(x+In@-x))"
oty S22 o iy 60
arctgx \’ " (n)
. X2 ",
B) lim ( - j] : r) legg(arctgx In(1+x )) :
(n)
™ In{ X +~1+%°
: 1 1+ X :
m) lim ~In ; e) lim ,
x—0 2X(1—X) 1—x x—0 1+X2

£55. Oouucaumu noxubKy HabaUNCEHOT piBHOCH

1
In(n+1) = Inn + Z kDK

i o6uuciumu In2, In3, In4, In5, In10 3 mounicmro oo 107*.

22



O IMpaxruune 3anarra Ne 12

OHTPOJILHA podoTa Ne
& Kourp poGora Ne 2
(3pa3ok)
= 6
&51. 3naumu cymy psoy: .
FHYPACY §9n2+12n—5

< 1
&52. Jlocnioumu Ha 30idcHicmb pso: Z

S +2

&53. 3uaumu paodiyc ma iHmepsan 30idCHOCMI CMeneHego2o psody:

i(x+1)n

-1 -
n=1 n-2"

&4, Possunymu gynkyiro y pad Maknopena: f(x)=In (12 — X=X’ )

23
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